CENTRALNA —
KOMISJA (=) EGZAMIN
EGZAMINACYINA (=) OSMOKLASISTY

Matemal yka

Zadanie 1.

Poprawna odpowiedz
B

Wyjasnienie

Zadanie sprawdza, czy potrafisz skorzysta¢ z wlasnosci katow wierzchotkowych, przylegtych
I naprzemianlegtych oraz wtasnosci rownolegtoboku do obliczenia miary wskazanego kata.

Sposéb 1.

e W pierwszej kolejnosci skorzystaj z twierdzenia o rownosci katow wierzchotkowych.
Wynika z niego, ze kat ADC réwnolegtoboku ma miare 2a.

e Przeciwlegte katy rownolegloboku maj¢ rowne miary, zatem kat ABC ma miarg 2a.

@% C

20,

20
o
A / B
e Zauwaz, ze kat przylegty do kata o mierze 2a ma miarg a, zatem:
20, + o = 180°
3o = 180°
a = 60°

Sposob 2.
o W pierwszej kolejnosci wskaz kat przylegly do kata 2a. Ma on miare (180° — 2a).

/7&< 180°— 2a
20 C
/ | //
(04
A / B

e Zauwaz, ze katy o miarach (180°— 2a) oraz a to katy odpowiadajace, zatem:
180°- 20 = «a
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3o0.=180°
a = 60°

Sposob 3.

e W pierwszej kolejnosci skorzystaj z twierdzenia o rownosci katow wierzchotkowych.
Wynika z niego, ze kat ADC réwnolegtoboku ma miare¢ 2a.

e Zauwaz, ze katy BCD i a sg katami naprzemianleglymi (AB || CD), zatem maja rowne

miary.
@% C

20, o

a
A / B
e Na podstawie wtasno$ci katow rownolegtoboku mamy:
20.+ o = 180°

3a =180°
o =60°

Zadanie 2.

Poprawna odpowiedz
C

Wyjasnienie
Zadanie sprawdza, czy potrafisz zastosowa¢ nierownos$¢ trojkata, zeby ocenié, z ktorych trzech
odcinkéw mozna zbudowac trojkat.

e Trzy odcinki sg dlugo$ciami bokow trojkata tylko wtedy, gdy najdtuzszy sposrdd nich
jest krotszy od sumy dtugosci dwoch pozostatych.
Wybierz najdtuzszy z bokéw i poréwnaj jego dtugosé z sumg dlugosci dwoch
krotszych bokow:

* 9cm ? 3cm+5cm
9cm > 8cm — nieré6wnos¢ trojkata nie jest spetniona

= 9cm ? 4cm+5cm
9cm = 9cm — nierownos¢ trojkata nie jest spetniona

Sy Yybha pontorka, e egkaminem: Ozied, 6., Strona 7 z 24



CENTRALNA —
KOMISJA =) EGZAMIN
EGZAMINACYINA fles: OSMOKLASISTY

= 9cm ? 8cm+5cm
9cm < 13cm — nierownos¢ trojkata jest spetniona

= 15cm ? 9cm+5cm
15cm > 1l4cm — nierownos¢ trojkata nie jest spetniona
Zadanie 3.

Poprawna odpowiedz
PP

Wyjasnienie

Zadanie sprawdza, czy potrafisz zastosowa¢ twierdzenie Pitagorasa do obliczenia dtugosci
odcinkow w sze$ciokacie foremnym oraz pola tego sze$ciokata.

Pierwsze zdanie:

Sposob 1.

e Zauwaz, ze najdluzsze przekatne sze$ciokgta foremnego dzielg go na szes$¢ trojkatow
réwnobocznych, kazdy o boku dtugosci 12 cm.

e Zauwaz, ze dlugo$¢ krotszej przekatnej szeSciokata foremnego jest réwna sumie
dhugos$ci dwoch wysokosci trojkata rdwnobocznego o boku 12 cm.

e Korzystajac z twierdzenia Pitagorasa, oblicz wysoko$¢ trojkata rownobocznego o boku
12 cm:

h + 62 = 127
h? = 144 - 36
h? = 108
h=+108

h =6+/3 (cm)

e Nastepnie oblicz dlugos$¢ szukanej przekatne;j: 6/3-2=12+/3 (cm)
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Sposob 2.

e Zauwaz, ze sze$ciokat foremny zbudowany jest z sze$ciu trojkatdow rownobocznych
kazdy o boku dtugosci 12 cm.

e Zauwaz, ze dtugos¢ krotszej przekatnej szesciokata foremnego jest rowna sumie
dhugosci dwoch wysokosci trojkata rownobocznego o boku 12 cm.

e Oblicz wysokos¢ trojkata rownobocznego o boku 12 ¢m, korzystajac ze wzoru:

a3

h= — gdzie a — dlugo$¢ boku trojkata

_1243
2
h =6+/3 (cm)

h

e Nastepnie oblicz dlugos$¢ szukanej przekatne;j: 6/3-2=12+/3 (cm)

Drugie zadanie:

Sposéb 1.

e Aby sprawdzi¢, czy to zdanie jest prawdziwe czy falszywe oblicz pole trojkata
réwnobocznego o boku dtugosci 12 cm, korzystajac ze wzoru:

. a’\/3

, gdzie a — dtugos¢ boku trojkata

12243
4
P = 36+/3 (cm?)

P=

e Nastepnie oblicz pole szeSciokata foremnego:
6-36+/3 = 216~/3 (cm?)

Sposob 2.

e Zauwaz, ze pole trojkata rownobocznego o boku dlugosci 12 cm mozesz obliczyd,
korzystajac ze wzoru:

P= %a -h, gdzie a — dlugos¢ boku trojkata, h — wysoko$¢ trojkata
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1
P= 5-12-6\/5

P = 36+/3 (cm?)
e Nastepnie oblicz pole sze$ciokata foremnego:

6-36+/3 = 216+/3 (cm?)

Zadanie 4.

Poprawna odpowiedz
AC

Wyjasnienie
Zadanie sprawdza, czy potrafisz zastosowa¢ wiasnosci trapezu rOwnoramiennego i twierdzenie
Pitagorasa do obliczenia pola i obwodu trapezu.

Pierwsze zdanie:

e Zauwaz, ze blat stotu przedstawionego na rysunku I zbudowany jest z dwoch trapezow

réwnoramiennych, ktorych wysokos¢ jest rowna:
h=06:2=0,3(m)

e Oblicz, korzystajac z twierdzenia Pitagorasa, dlugos¢ krotszej podstawy a tego trapezu:

x2 +(0,3)? = (0,5)?
x?=0,25-0,09

X =4/0,16

x=0,4 (m)

a=1-2-04=1-0,8=0,2(m) 06m§

e Nastepnie oblicz powierzchni¢ blatu stolu przedstawionego na rysunku I:

P=2. (a%b). h, gdzie b — dlugo$¢ dtuzszej podstawy trapezu
p_2.02+1) 45

P=12-0,3=0,36 (m?)
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Drugie zdanie:

e Zauwaz, ze obwodd stotu przedstawionego na rysunku II jest dtuzszy od obwodu stotu
przedstawionego na rysunku I o dwa odcinki o dtugosci 0,54 m.

0,54 m +0,54 m=1,08 m 0,54 m

0,54 m

Zadanie 5.
Przykladowe rozwigzania
Sposéb 1.

Pole os$miokata jest réznicg pola kwadratu i sumy pdl czterech przystajacych trojkatow
prostokatnych, zatem:

P:122_4,%.4.4 / \

P =144 - 32

P =112 (cm?) \
Odpowiedz: Pole tego o$miokata jest rowne 112 cm?.

Sposob 2.

Osmiokat zbudowany jest z dwoch przystajacych trapezow réwnoramiennych i prostokata,
zatem pole o$miokata mozemy obliczy¢ jako sume pol tych wielokatow:

P=2~(4+122)'4+12.4 / \
P=64+48 B e
P =112 (cm?)

Odpowiedz: Pole tego o$miokata jest rowne 112 cm?, \ /
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Sposob 3.

Jesli kazdy z bokéw kwadratu podzielono na 3 réwne cze¢$ci, to kwadrat mozna podzieli¢ na
9 mniejszych kwadratow.

Z czterech przystajacych trojkatow prostokatnych (naroza duzego kwadratu) mozna zbudowac
2 mniejsze kwadraty.

Zatem pole o$miokata stanowi g pola wyjsciowego kwadratu: /é é\
A R S
1 1
P= Z .12? | |
9 S S Y
1 1
P =112 (cm?) \ :/
1 1

Odpowiedz: Pole tego o$miokata jest rowne 112 cm?.
Wyjasnienie
Zadanie sprawdza, czy potrafisz obliczy¢ pole wielokata metoda podziatu na mniejsze

wielokaty lub uzupehienia do wigkszych wielokatow.

Pamigtaj, jest to zadanie otwarte. Na egzaminie we wskazanym miejscu umie$¢ pelne
rozwigzanie.

Zadanie 6.
Przykladowe rozwiazania
Sposob 1.

Zauwaz, ze trojkat ABO jest trojkatem rownoramiennym. Zatem kat ABO ma réwniez miare
45°, a trojkat ABO jest prostokatny. Z twierdzenia Pitagorasa mamy

AO’ + BO’ = AB?
5% +5° = AB?
AB =52 (cm)

Odpowiedz: Cieciwa AB ma dlugo$¢ 5v/2 cm.
Sposob 2.

Zauwaz, ze trojkat ABO jest potowa kwadratu o boku 5 cm, a odcinek AB jego przekatng.
AB =54+/2 (cm)

Odpowiedz: Cigciwa AB ma dtugos¢ 52 cm.
Wyjasnienie

Zadanie sprawdza, czy potrafisz zastosowaé twierdzenie Pitagorasa i wlasnosci trojkata
réwnoramiennego do obliczenia dtugosci wskazanego odcinka.
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Pamigtaj, jest to zadanie otwarte. Na egzaminie we wskazanym miejscu umie$¢ peine
rozwigzanie.

Zadanie 7.

Przykladowe rozwiazania

Sposob 1.

Poniewaz punkt D jest srodkiem boku BC, zatem BD = DC, czyli trojkaty ABD i ADC maja
podstawy o takich samych dtugosciach. Trojkaty te majg rowniez t¢ samg wysokos¢.

Stad wynika, ze maja jednakowe pola powierzchni.

Sposob 2.

Wprowadz oznaczenie a = BD = DC. Zaznacz na rysunku wysokos¢ trojkata ABC.

C

A B

Zauwaz, ze wysokosc¢ trojkata ABC jest jednoczes$nie wysokoscig trojkatow ABD i ADC.
Zapisz wzory na pola tréjkatow ABD oraz ADC:
1 1
Pwo=—=-BD-h==a-h
ABD 2 2

1 1
PADC:E'DC'h:Ea'h

Stad wynika, zZe:
Paeo = Panc
Wyjasnienie
Zadanie sprawdza, czy potrafisz przeprowadzi¢ proste rozumowanie — uzasadni¢ rownos¢ pol

dwoch trojkatow.

Pamigtaj, jest to zadanie otwarte. Na egzaminie we wskazanym miejscu umies¢ peine
rozwigzanie.
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Zadanie 8.
Przykladowe rozwigzania
Sposob 1.

X — dlugos¢ dtuzszej przekatnej rombu
0,75x — dhugos¢ krotszej przekatnej rombu

Pole rombu mozna opisa¢ wyrazeniem %-X -0,75x , zatem

%-x-O,?Sx:%

0,375x% =96
x? =256
Xx=16

0,75x =12

Przekatne rombu (12 cm, 16 cm) sg prostopadte i dziela si¢ na potowy. Dhugos¢ boku rombu
oblicz z twierdzenia Pitagorasa:

67 +82 =a’
36+64=a’
a® =100
a=10

Obwod rombu jest rowny 4a =4 - 10 cm =40 cm
Odpowiedz: Obwdd rombu jest rowny 40 cm.
Sposob 2.

y — dlugos$¢ krotszej przekatnej rombu
gy — dhugos$¢ dtuzszej przekatnej rombu

4
Y-~y =96
y-3Y

< ~<Noo||\> N |-
<
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Przekatne rombu (12 cm, 16 cm) sg prostopadte i dzielg si¢ na potowy, stad oblicz dtugo$¢ boku
rombu:

62+8% =a’
36+ 64 = a’
a’ =100
a=10

Obwod rombu jest rowny 4a=4 - 10 cm =40 cm

Odpowiedz: Obwod rombu jest rowny 40 cm.

Wyjasnienie

Zadanie sprawdza, czy potrafisz zastosowac¢ wzor na pole rombu do wyznaczenia dlugosci jego

przekatnych oraz twierdzenie Pitagorasa do obliczenia dtugo$ci boku rombu.

Pamigtaj, jest to zadanie otwarte. Na egzaminie we wskazanym miejscu umie$¢ pelne
rozwigzanie.
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